8. klases uzdevumu atrisinajumi

. . . . 21 121 oy
1. Pienemsim, ka pamatcena ir X latu. Tad normala cena ir x+ 00 X = 100 x . Pieskirot 21%
atlaidi, mes iegiistam akcijas cenu, kas ir 100%-21%=79% no normalas cenas, t.i.
79,121 9559

+—X= x < x . Tatad akcijas cena ir mazaka par pamatcenu. No $T arT redzams, ka
100 100 10000

. 100 - . _ ... 21 . .
pamatcena ir — no normalas cenas. Tadé| pareiza atlaide biitu bijusi — jeb, izsakot
121 121

apalos procentos, 17%.

2. Skaidrs, ka kvadrata pedgjais cipars biis atkarigs tikai no sakotngja skaitla p&dgja cipara.
Tatad mums jaapskata tikai 10 gadijumi:

Sakotngja skaitla p&dgjais cipars .0 .1 .2 .3 .4 .5 .6 .7 .8
Ta kvadrata pedgjais cipars .0 .1 .4 .9 .6 .5 .6 .9 .4

Ir sesi varianti, kads var but kvadrata pedgjais cipars — 0, 1, 4, 5, 6, 9.

3. leverosim, ka skaitli uz Edgara metama kaulina dod atlikumu 2, dalot ar 4, t.i., m&s tos
varam uzrakstit forma 4k+2 (kur k — naturals skaitlis). Uz Zanes kaulina tad biis uzrakstit
skaitli (4k+2)£1, 2, 3 un attiecigi, metot abus kaulinus, skaitlu summa uz tiem biis (8k+4)
+1, 2, 3 jeb 4(2k+2) £1, 2, 3. Acimredzams, ka skaitlu summa nedalisies ar 4, tatad ta nekad
nebis 24, jo tas dalas ar 4.

4. Skaidrs, ka 2(2a+3b) dalas ar 7, tadel ar
2(2a+3b) — (4a+5b) dalas ar 7
(4a—4a+6b—5b)dalas ar 7

b dalas ar 7
Ta ka viens no 2a+3b saskaitamajiem, t.i., 3b dalas ar 7, tad, lai 2a+3b dalitos ar 7, ari
otram saskaitamajam 2a jadalas ar 7. Ta ka skaitliem 2 un 7 nav kopigu dalitaju, tad a dalas
ar 7.



5. P&c trijstiiru nevienadibas:
AE + EB > AB
DE+EC>CD

AE+EB+DE+EC>AB+CD
AE+EC+BE+ED>AB+CD
AC+BD>AB+CD

6. Lai atrastu atSkirigo monétu ar 3 svérSanam, més varam izmantot $adus divus algoritmus:
Algoritms |

Par 1stam sauksim tas 5 monétas, kura savas starpa ir vienadas ari péc svara.
Sveram 2 mongétas viena pus€ un 2 mongétas otra sviru svaru puse.
1. svérSana 00=00 00<00
Ir iespgjami divi gadijjumi:
1) svari ir lidzsvara — visas 4 svérSana izmantotas mongétas ir istas;
Tagad izv€lamies vienu no 4 Tstajam mon&tam un nosveram ar vienu no nenosvertajam.
2. svérSana (1.gad) 0=0 0<0O
Atkal ir iesp&jami divi iznakumi:

a) abas mongétas sver vienadi, tad mes esam atradusi 5 1stas moné&tas un pedgja
nenosverta ir atsSkiriga;
b) svari nav lidzsvara, tatad monéta, kuru més pan€mam no divam atlikusajam, ir art
atSkiriga.
So metodi, ka ar vienu svéranu atrast at$kirigo monétu, ja ir zinamas vismaz 4 Tstas
mongtas, sauksim par metodi A.

2) viena puse ir vieglaka — atSkirigd monéta ir starp 4 nosvertajam moné&tam, atlikusas 2 abas
ir Tstas.
2. svérsana (2.gad) 00=00 0O0<00



1) Ja svari bus lidzsvara, tad starp divam $aja svérSanas reiz€ nesvertajam mon&tam biis
atSkiriga monéta, bet 4 nosvértas monétas visas bis Tstas. Tad, izmantojot metodi A,
atradisim atSkirigo mongtu.

2) Ja svari nebis lidzsvara, tad starp tam divam moné&tam, kuras svéram jau otro reizi, biis
atSkiriga (pargjas 4 bus Tstas). 3. sversanas reiz€ ar metodi A atradisim at$kirigo monétu.

Algoritms Il

Sadalam dotas 6 monétas 3 paros. Ar pirmajam divam sveérSanas reizém nosveram jebkurus
2 no Siem 3 pariem.

1. un 2. svérSana 0=00=0 0=0 0<0

Ir iesp&jami divi gadijumi:

1) abas sversanas reiz€s svari bija [idzsvara. Tatad visas 4 svertas monétas ir 1stas, un
atSkiriga monéta ir viena no 3. pari eso$ajam. 3. svérsanas reize lidzigi ar metodes A
palidzibu sp€sim atrast atSkirigo mongtu.

2) viena no sversanas reiz€m svari nebija lidzsvara. Prieks 3. sverSanas reizes tad izv€lamies
vienu mongtu no para, kurs$ nebija lidzsvara, un vienu moné&tu no para, kurs bija lidzsvara,
(skaidrs, ka ST monéta bis 1sta). Ja Soreiz svari ir lidzsvara, tad atSkiriga monéta ir ta, kura
tika panemta no lidzsvara esosajiem svariem. Savukart, ja nav Iidzsvara, tad atskiriga
mongéta ir ta, kura tika izvéléta no nelidzsvarotajiem svariem.

Ja skaitlis, dalot ar 5, dod atlikumu 4, tad to m&s varam uzrakstit forma 5a + 4 jeb 5a— 1
(t.1., pieskaitot 1 tas dos atlikuma 0, dalot ar 5), kur a ir naturals skaitlis. Analogi skaitli,
kurs, dalot ar 3, dod atlikuma 2, més varam uzrakstit ka 3b + 2. P&c uzdevumu
nosacijumiem jaizpildas s$adai vienadibai:

5a-1=3b+2

5a =3(b +1)
Ta ka laba puse dalas ar 3, bet kreisaja pus€ 5 nav kopigu dalitaju ar 3, tad, lai vienadiba
izpilditos a jadalas ar 3. Tatad miusu mekl&to skaitli var uzrakstit $ada forma 15¢ — 1. Viegli
parliecinaties, ka pirmais $ads skaitlis ir 14. Skaidrs, ka katrs piecpadsmitais skaitlis, sakot
no 14, atbildis misu prasibam. Starp skaitliem no 1 [idz 100 ir sesi $adi skaitli: 14, 29, 44,
59, 74, 89. No 1 lidz 1000 bus ne vairak ka %l =661 Sadu skait]u (jo 15N —1=1000,

kur N mekl&jamo skaitlu skaits ), t.i., bus 66 skaitli.

Baseins

Apzim@sim celu posmu garumus ar a,b,c,d. Pienemsim,
ka citu celu nav. Nonacis krustojuma, Mindaugs var
izveleties celu turpinat pa posmu b vai d. No Mindauga
apgalvojuma secinam, ka @ +b<a+d yn
c+d<c+b Tatadb<d und<b jebb=d Tas
nozimé, ka Mindaugam var bt taisniba, ja celu posmi,
kas ved no krustojuma lidz baseinam, ir vienada garuma.
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Reizinam nevienadibas puses ar Xy (nevienadiba saglabajas, jo reizinam ar pozitivu skaitli).
X® +y? > 2xy
x> +y?-2xy>0
(x-y)* =0

Reala skaitla kvadrats vienmer ir nenegativs, tatad nevienadiba spéka visiem pozitiviem X Un

V.

Pienemsim, ka bija k ,,virietis-sieviete” rokasspiedienu. Tad attiecigi bija 105 - k sievietes,
kas sarokojas savas starpa, un 95 — k virieSu, kas sarokojas savas starpa. Tatad sievieSu, kas
sarokojas savas starpa, bija par (105 — k) — (95 — k) = 10 vairak ka virieSu, kas sarokojas
sava starpa. No Sejienes secinam, ka ,,sieviete-sieviete” rokasspiedienu bija par 5 vairak
neka ,,virietis-virietis” rokasspiedienu.

Pienemsim pretgjo, ka nekadi 4 Orbitreki neséz blakus. Apskatisim katras 4 blakus esoSas
s€dvietas. Kopa ir 23 $adi seédvietu Cetrinieki — jebkura se@dvieta un 3 no tas pa kreisi esosas
s€dvietas veido $adu Cetrinieku. Saskana ar sakotngjo nosacijumu, neviena no Siem
Cetriniekiem nes€Z vairak par 3 Orbitrekiem. Tad, ta ka katrs Orbitreks séz 4 $ados

e . . . . : . 233 .
Cetriniekos, maksimalais Orbitreku skaits, kas var sédét pie galda, ir < 4 =174, ti, 17
Orbitreki. Bet tas ir pretruna ar uzdevuma nosacijumiem, ka sanaksmé piedalas un pie galda
s€z 18 Orbitreki. Tatad katra sapulce biis tadi 4 Orbitreki, kas s€z viens otram blakus.

Katrai komandai jaizspéle 16 spéles ar savas konferences komandam un 9 spéles ar pargjo

konferencu komandam, tatad katra no 27 komandam izsp€le 25 spéles. Ja summe visu

komandu izspé€létas spéles, iegtist 27-25. Bet Sis skaits vel jaizdala ar 2, jo, kad komandas

spele sava starpa, spéle tiek ieskaitita gan pie vienas komandas izsp€leto spelu skaita, gan
27-25

pie otras komandas izspéléto sp€lu skaita. Tatad kop&jo spelu skaits bus =337.5 , bet

tas nav iesp&jams, jo spelu skaitam ir jabit naturalam skaitlim, tade] $ada cempionata
izspé€les kartiba nav iesp&jama.

Pienemsim, ka kada kolonna vai rindina ir ieslégtas i spuldzites. Tad, nomainot §is
kolonnas/rindinas spuldziSu stavokli, m&s ieslégto spuldziSu skaitu samazinasim par i, bet
taja pasa laika palielinasim par 10 - i, jo iepriek$ neieslégtas spuldzites tiks ieslégtas. Tatad
katra gajiena ieslégto spuldzisu skaitu palielinasim (vai samazinasim) par — i + (10 - i) = 10
— 2i, t.i., izmainisim par para skaitli. Ta ka sakotngji ieslégta 1 spuldzite (nepara skaits), tad,
mainot ieslégto spuldzisu skaitu par para skaitli, nav iesp&jams panakt, ka ieslégtas bils para
skaits spuldziSu, tatad nevargs ieslégt arT tiesi pusi jeb 50 no visam spuldziteém.

Visupirms apskatisim visparigo gadijumu ar Sokolades izm&ru m x n . levérosim, ka péc
katras lauSanas kopgjais gabalinu skaits var palielinaties tikai par 1. Skaidrs, ka spéles
beigas Sokolade biis pilniba salauzta m'n gabalinos ar izméru 1 x 1. Tad, zinot, ka sakotng;ji
bija viens vesels Sokolades gabals, kopa biis notikuSas (m'n - 1) lausanas. Ja m-n ir nepara
skaitlis, tad lauSanu skaits biis para skaits, tatad ped€jo gajienu izdarfs tas, kurs biis veicis



15.

otro gajienu, t.i., Liga, un vina tad ar1 uzvar€s. Savukart, ja m-n ir para skaitlis, tad lauSanu
skaits bus nepara skaits, un pédg€jo, uzvaroso gajienu veiks tas, kurs uzsaka spéli - Janis. Ta
ka a) gadijuma arf ir dota Sokolade ar para skaitu (6 x 8 ) gabalinu, tad Saja gadijuma art
uzvarés Janis.

R - Riga, J - Jirmala. Pienemsim, ka iDZejs sak celu no punkta A, izmanto Jirmalas
teleportu vispirms, tad Rigas (otru gadijumu pierada lidzigi).

a) A - brivi izvEléts punkts, kas nepieder taisnei JR. AJ =JB, BR =RC, tatad - JR - trijstiira
ABC viduslinija, tatad AC || JR un AC = 2JR. Tatad iDzejs no koordinatas (x, y) var
parvietoties tikai uz koordinatu (x + 6, y +2) vai (x - 6; y - 2).

b) Atseviski jaapskata vairaki gadijumi, kad A pieder taisnei JR:
I. A pieder nogrieznim JR, t.sk. galapunktos,
Il. A atrodas otrpus R no J,
I11. A atrodas otrpus J no R
1. ne lielaka attaluma ka JR,
1. lielaka attaluma ka JR.
Ar1 8aja gadijuma AC = 2JR, turklat parvietoties var tikai pa taisni JR. Tatad ar1 Saja
gadijuma iDzejs no koordinatas (x, y) var parvietoties tikai uz koordinatu (x + 6, y + 2) vai
(x-6y-2).

Izpétot pilsétas, kur vienas pils€tas koordinata ir (x, y), bet otras - (X + 6, y + 2), atrodam 3
parus:

e Riga un Césis,

e Jekabpils un Rézekne,

e Jelgava un Ogre.



